
МЕТОД МАТЕМАТИЧЕСКОЙ ИНДУКЦИИ (ММИ) 

 

ММИ ПРИМЕНЯЕТСЯ ДЛЯ ДОКАЗАТЕЛЬСТВА УТВЕРЖДЕНИЙ, КОТОРЫЕ ДОЛЖНЫ БЫТЬ ВЕРНЫМИ ДЛЯ 

ВСЕХ НАТУРАЛЬНЫХ ЧИСЕЛ. ММИ ОСНОВАН НА ПРИНЦИПЕ МАТЕМАТИЧЕСКОЙ ИНДУКЦИИ: 

 

НЕКОТОРОЕ  УТВЕРЖДЕНИЕ  ВЕРНО ПРИ ЛЮБОМ НАТУРАЛЬНОМ  n ,  ЕСЛИ: 

1) ЭТО УТВЕРЖДЕНИЕ ВЕРНО ПРИ n =1 (БАЗА ИНДУКЦИИ) , 

2) ИЗ СПРАВЕДЛИВОСТИ ЭТОГО УТВЕРЖДЕНИЯ ПРИ n = k  СЛЕДУЕТ ЕГО СПРАВЕДЛИВОСТЬ ПРИ n = 1k , 

КАКОВО БЫ НИ БЫЛО НАТУРАЛЬНОЕ ЧИСЛО k (ИНДУКЦИОННЫЙ ПЕРЕХОД). 
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ПРИМЕР. ДОКАЗАТЬ, ЧТО ЧИСЛО 
3n n  ДЕЛИТСЯ НА 3 ПРИ ЛЮБОМ НАТУРАЛЬНОМ n . 

РЕШЕНИЕ. ПРОВЕРЯЕМ БАЗУ ИНДУКЦИИ: n =1. 1 – 1 = 0 – ДЕЛИТСЯ НА 3. 

ПУСТЬ 
3k k  ДЕЛИТСЯ НА 3 ПРИ  НАТУРАЛЬНОМ k . ТОГДА  ПРИ 1k  ПОЛУЧАЕМ: 

3
1 1k k = 

3 2 3 23 3 1 1 ( ) 3( )k k k k k k k k  – ДЕЛИТСЯ НА 3, ТАК КАК 

 
3k k  ДЕЛИТСЯ НА 3.  ЗНАЧИТ, 

3n n  ДЕЛИТСЯ НА  3  ПРИ ЛЮБОМ НАТУРАЛЬНОМ n . 

 

 

ЗАДАЧИ 

 

Задача 1. Верно ли, что сумма кубов трѐх идущих подряд натуральных чисел всегда делится на 9? 

  

Задача 2. Докажите, что при любом натуральном n  число  1723 nn
 кратно 49. 

 

Задача 3. Докажите, что 
( 1)

1 2 ...
2

n n
n  при любом натуральном n . 

Задача 3 . Докажите, что 
23 3 31 2 1 2 ...n n  при любом натуральном n . 

 

Задача 4. Докажите, что 
1 1 1

1 ... 2
2 3

n n
n

 при любом натуральном n >1. 

 

Задача 5. Докажите, что 11! 2 2! 3 3! ... ! ( 1)! 1n n n , если («n факториал») n!=1 2 … n. 

 

 

 

 

Задача 6. Найдите сумму 
1 1 1 1

...
1 2 2 3 3 4 ( 1)n n

 для любого натурального n .  

 

Задача 7. Докажите, что при любом натуральном n  число  2 2 1 16 3 3n n n  кратно 11. 

 

Задача 8. Докажите, что 
1 1 1 13

...
1 2 2 24n n n

 при любом натуральном n >1. 

 

Задача 9. Докажите, что ( 1) ( 2) ... ( ) 2 1 3 ... (2 1)nn n n n n . 

Задача 10*. Докажите, что при любом целом  n  число 
5 35 4n n n  кратно 120. 
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